


AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES

Teorema.- El area de una region Demostracion.-
cuadrangular determinado por un
cuadrilatero circunscrito a una
circunferencia es igual al producto
del semiperimetro del cuadrilatero y
el radio de la circunferencia inscrita.

SaBcD = Sa0B +SBoct Scop * Saop

ar br cr  dr
SABCD =5 t 5 +5 + 5

\ a+b+c+d
sl:  p= >

SABCD =pr

\
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AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES

Teorema.- El area de una region cuadrangular determinado por un
cuadrilatero inscrito a una circunferencia y circunscrito a otra

circunferencia es igual a la raiz cuadrada del producto de las longitudes de
los lados.

Si ABCD esta circunscrito a la
circunferencia # e inscrito a la
circunferencia %, entonces

{S “scp = vabced }
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Demostracion.-

SaBcp =/ -a)(-b)(p-c)(p-d
por el teorema de Pitot: a+c=b+d
si:2p=a+c+b+d

p=a+c=b+d

Sagcp =  (atc-a)(b+d-b)(a+c-c)(b+d-d)

SABCD = vabcd
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AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES

Teorema.- El area de una region cuadrangular determinado por un
cuadrilatero inscrito a una circunferencia es igual a la raiz cuadrada del

producto de las diferencias del semiperimetro con cada longitud de
lado.

b C Donde p: semiperimetro de ABCD
B_—_——

Si ABCD esta inscrito a la circunferencia,
entonces

Sascp = \/(p—a)(p—b)(p—c)(p—d)
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Demostracion.-

CZ_ a2
SABCD= e .SABCD

N (P (— )

m+n+c._m+n-c. m - n+c. - m+n+c
Scpp= |(

SABCcD=SAPB ~Scpp

n m C Si: 2p=at+b+c+d
AAPB ~ACPD:; = =—
m+b n+d a
79.°
c--a (p-a)(p-b)(p-c)p-d)
. 4
Al _C =>m+n=cb+d g c \/C' (a-c)*(a+c)
m+b+n+d a a-c

m - n
n+d-m-b

d-b  Saco=(p-2)(p-b)p-c)p -

C
=— = m-n=c
a a+c
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AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES

Teorema.- El drea de una region Demostracion.-

cuadrangular es igual al semiproducto
de las longitudes de las diagonales
multiplicado con el seno de la medida
del angulo determinan las rectas que
contienen a dichas diagonales.

B
C
1
SABCD= §BD (h1 + h2)
(0
Si:.  h,=0A. Sena
h, =0C . Sena
Luego: h; +h, = AC. Sena
A D 1
1 _— —
SABCD = E (AC . BD) Sena S ABCD ~ 2 (AC . BD) Sena

%
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Corolario.- El area de una region

. Demostracion.-

cuadrangular  de diagonales C

perpendiculares, es igual al

semiproducto de las longitudes de B

las diagonales.

C
B
A D
S ABCD = 4 (AC . BD) Send
Si: AC L BD entonces a =90
A D

S ABCD = %(AC . BD)
S ABCD = 1 (AC . BD)
2 °
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RELACION DE AREAS EN REGIONES CUADRANGULARES

Teoremas :

A Q D

S =15
S,+S, =S, +S, MNPQ = 3 9ABCD
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S;.S; = S5,.5, Siprcp = MP . NQ . Sena
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>
Z
O

2

SAMCN = AZBCD

ST ey = 8T8y
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S=5,+S, +5,+S, S;+S; =5,+S,

\
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AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES

Teorema.-

El area de una region trapecial es El area de una region trapecial es

igual, a la mitad del producto de la  jgual al producto de las longitudes
longitud de su altura y la suma de

_ de la medianay la altura.
las longitudes de sus bases. -
B C __
B a C / \ f
M N h
h
—l y
A H D A b D
b
SABCD = (MN) h
SABCD =(¥)
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Teoremas:

2.

RELACION DE AREAS EN REGIONES TRAPECIALES

S

NS
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SaBcp = (\/S_l + \/S_Z)Z

stl‘l‘Sz
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SABCD = (CD)(MH) S: =S,
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| AREAS DE REGIONES CUADRANGULARES
| TEOREMA:

B C
El drea de una region paralelogramica es el /el
producto de la longitud unlado cualquiera vy N
la longitud de su altura correspondiente. o/'m
Sean b la longitud de un lado y h |a altura dadas
D

y sea S el area de la region paralelogramica ,
ABCD. S

C B
/
\OC
D A -

S=b.h S=abSena

\
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Corolario.- El area de una region Demostracion.-
cuadrangular determinado por un

rombo es igual al semiproducto de B
las longitudes de las diagonales.

o
B A N C

A C D

S ABCD = % (AC . BD) Send

D

Si: AC L BD entonces a =90

1
S ABCD = 7 (AC . BD) S ABCD = %(AC .BD)
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RELACION DE AREAS EN REGIONES

1 PARALELOGRAMICAS
: 2. 3.

B r
5 c B C C
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d. 6.

P es un punto de AB P es un punto interior
B
Q
P
52
A D
S=S+S,
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femana
11b




' EJERCICIO 01

En una circunferencia se ubican los puntos A, B, Cy D, tal que, m BA = 90,

m BC = 30 y m CD = 150. Si la longitud del radio de la circunferencia es
r, entonces el area de la region cuadrangular ABCD es

A) %rz B) 2V3 r2 C) V3 r2
r2
D) 3v/3 r2 E) =

%
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En una circunferencia se ubican los puntos A, B, Cy D, tal que, m BA =

RESOLUCK')N 01 90,mBC =30 y mCD=150. Si la longitud del radio de la
circunferencia es r, entonces el area de la regién cuadrangular ABCD

es
B 30
90 o C Calcule: SDABCD
Arco AC =120 - AC =I5 =1V/3
Del grafico BD = 2r
A o 3 _ (AC)(BD)Sen(60)
OABCD — 2
150 (r\/§)(2r)\/7§
90 SOABCD = 2
3 9
D SOABCD =5'
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! EJERCICIO 02

En un cuadrado ABCD; M es punto medio de CD, se traza AF perpendicular a

BM en el punto F. Si FD=+/7 cm, entonces el drea (en cm?) de la region
cuadrada ABCD es

A) V7 B) 3v7 C) 6

D) 7 E) 14
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En un cuadrado ABCD; M es punto medio de CD, se traza AF

RESOLUCION 02 perpendicular a BM en el punto F. Si FD=+/7 cm, entonces el

area (en cm?) de la region cuadrada ABCD es

Calcule: SHagceD

N AFE : b=+/7
2

SoABCD = V7

SoABCD = /
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' EJERCICIO 03

En un trapezoide ABCD, las diagonales miden 6 uy 8 u. Si el segmento,
que tiene por extremos los puntos medios de dos lados opuestos, mide 5
u, calcule (en u?) el area de la regién trapezoidal ABCD.

A) 16 B) 20 C) 24

D) 26 E) 28
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En un trapezoide ABCD, las diagonales miden 6 u y 8 u. Si el segmento,
£ gue tiene por extremos los puntos medios de dos lados opuestos, mide
RESOLUCION 03 5 u, calcule (en u?) el area de la region trapezoidal ABCD.

Calcule; SDABCD

SoRSTU €s un rectangulo

SprsTu = (3)(4) =12
SOABCD = 2SORSTU

Spagep = (2)(12)

SOABCD = 24
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EJERCICIO 04

En una semicircunferencia de didmetro AD se ubican los puntos B y C,
en AD se ubica el punto Q, de modo que el cuadrilatero ABPQ es un
trapecio isosceles (P en BC ) de bases BP y AQ. Si AQ=3(QD) =12u y
BC = [, , entonces el area (en u?) de la region trapecial ABPQ es

A) 83 B) 12v3 C) 16v/3

D) 2443 E) 32V3

\
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EJERCICIO 05

En un paralelogramo ABCD, AB = 10 cm y T es punto de BC. Si el drea
de la regidon ABD es el triple del area de la region TCD vy el cuadrilatero

ABTD es bicéntrico, entonces el area (en cm? ) de la regioén
cuadrangular ABCD es

A) 20v/10 B) 40v5 C) 446
D) 486 E) 206
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60

En una semicircunferencia de didametro AD se ubican los puntos B

RESOLUCK’)N 04 y C, en AD se ubica el punto Q, de modo que el cuadrilatero ABPQ
es un trapecio isésceles (P en BC ) de bases BP y AQ. Si AQ =
3(QD) =12 u y BC =1, , entonces el area (en u?) de la regién
trapecial ABPQ es

60 Calcule: Sgagp
B2 N
Dato: BC = lg — Arco BC = 60
60
W3 BP+AQ
S =( : )OP
60 M 60 60 5 OABPQ ( )
O 4 Q 4 4 +12
SoABPQ = ( )(4\/_ )

SoaBpQ =32V3
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En un paralelogramo ABCD, AB = 10 cm y T es punto de BC. Si

RESOLUCION 05 el area de la region ABD es el triple del 4rea de la region TCD y el
cuadrilatero ABTD es bicéntrico, entonces el area (en cm? ) de la

regién cuadrangular ABCD es

Calcule: S OABCD

I a ¢ trapecio ABTD es bicéntrico
por ello es un trapecio isésceles:
—TD =AB =10

T.Pithot 0 ABCD: 10+10=3a+2a—a=4

En el cuadrilatero bicentrico ABTD se cumple

5S =,/(10)(2a)(10)(3a) — S =8V6

S OABCD = 6S
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- EJERCICIO 06

En un tridangulo ACB recto en C, se traza la altura CH. Luego se trazan HE y
HF perpendiculares a BC y a AC en los puntos E y F, respectlvamente Si
BC=a, AC= b y T punto medio de AB, entonces el area de la region

cuadrangular CFTE es
ab ab ab
Ao B) 7~ C) &
ab ab
)6 E) 5

\
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RESOLUCION 06
Calcule: S OCFTE

En un tridngulo ACB recto en C, se traza la altura CH. Luego se

trazan HE y HF perpendiculares a BC y a AC en los puntos E y F,

respectivamente. Si BC= a, AC= b y T punto medio de AB,
entonces el area de la regién cuadrangular CFTE es

OFCEH Rectangulo : mzFCH=m 4« CFE

SAMBC =5 = 5
viliy (a)A(rb) ()

S popre = 2SN _ g4 )

Men() S OCFTE =(a)z(1b)
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EJERCICIO 07

En la figura ABCD es un rectangulo, M y N son puntos medios de
AB y AD. Calcule la relacion entre las areas de las regiones
cuadrangulares EFGN y ABCD.

3
A)xe

3
B)z5

3
&l on
Z

A
ST

3
s

\
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) En la figura ABCD es un rectangulo, M
RESOLUCION 07 |y N son puntos medios de AB y AD. .
Calcule la relacion entre las areas de| M
las regiones cuadrangulares EFGN vy G
ABCD
A N D
S
Calcule: EFGN
SABCD
Del grafico :
SEFGN =58 SABCD = 48S
SEFGN _ 95
SABCD 48S
SEFGN _ 5
SABCD 48
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